Pierwsza litera nazwiska

Kolokwium 3
5.01.18

Nazwisko i imie:

Zadanie 1. Wyznacz maksima i minima podanej funkcji oraz punkty przegiecia jej wy-
kresu:

f(x) = 2° — 52* + 52° + 1.

Rozwigzanie: Liczymy:
f'(z) = bx* — 202° + 1522
= 5(2* — 42 + 3) 2?
=5(z —3)(z—1)2%

Sa 3 punkty krytyczne: 0,1,3. W 0 f’ nie zmienia znaku (czyli nie ma ekstremum),
w 1 zmienia z dodatniego na ujemny (maksimum) a w 3 zmienia znak z ujemnego na
dodatni(minimum).
f"(z) = 202® — 6022 + 302
= 10z(22* — 6z + 3).
Sa 3 miejsca zerowe 0, —g + 73, i w kazdym z nich f” zmienia znak. Sa to wiec punkty
przegiecia wykresu.
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Zadanie 2. Oblicz catke nieoznaczona:
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Rozwigzanie:
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Zadanie 3. Oblicz catke nieoznaczona:
=
—dx.
1 —af
Rozwigzanie:
/ x? t =23
——dx =
V1—26 dt = 3z2dx
1 / dt
3 V1—1t?
1
=3 arcsint + C

1
= 3 arcsin z° + C.
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Zadanie 4. Oblicz catke nieoznaczona:

/ Vrlogadr.

Rozwigzanie:

3

SN/
/\/Elog:cdx:/(%) log x dx

2

2 2 1
:—Iglogx——/xg—dl’
3 3 T

2 2
:—:vglogx——/arédm
3 3
2 2 1t
:§x310g$—§%+0
2 4
= §:c% logx — 51:% + C.
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Zadanie 5. Oblicz catke nieoznaczona:
20 — 1
— dx.
/ 2 —6x+9 v
Rozwigzanie: Mamy (2% — 6x +9) = (z — 3)?, wiec
20 -1 A n B
(x—3)2 x-3 (v—3)2
_ Alx-3)+B
o (z-3)
Az +B-3A
o (e-3)?

Stad A =2, B=05.
20 — 1 2 5)
T dr= | ——d 2 4
/x2—6x+9 . /x—3 x+/(x—3)2 o
= 2logle 3|+ = (z—3)" +C
5)
=1 —-3)? - —+C.
og(z =3)" — —= +
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Zadanie 6. Znajdz asymptoty krzywej bedacej wykresem funkcji

flx) = zer + 1.

Rozwigzanie: Badamy zachowanie wokot x = 0 (ew. asymptota pionowa).
. 2 . 1 2
lim rez = lim -—e* = 400,
z—0t t—+oo t

(7 regulty de 'Hospitala). f ma wiec asymptote pionowa x = 0. Badamy mozliwe asymp-

toty w oo
1
lim M = lim (e% +—) = 1.
r—t+oo I r—rFo00 X
Kandydatem na wspotezynnik kierunkowy, zaréwno w +oo jak i —oo, jest 1.
lim (:r;e%—i—l—gc) = lim x(x% —1) +1

r—3o00 r—Fo0

= lim l(th — 1) +1

t—0+ ¢

=3
(z de PHospitala). f ma wiec asymptoty y = + 3 w +00 i w —o0.
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Zadanie 7. Oblicz przyblizong warto$¢ podanego wyrazenia korzystajac z 3 poczatko-
wych wyrazow (zerowego, pierwszego i drugiego) odpowiednio dobranego szeregu Taylora.
Oszacuj blad przyblizenia na podstawie wzoru Taylora:

v126.

Rozwigzanie: f(r) = J/x, xq = 125.

2 (k) "

Mamy wiec:
, 1 1
V126 ~ 54+ —— —
T35 9.5
10 1 5 1 1
Blad <2 - _ -
Bldl< 576 Wimror ~8 F 8l



