Zadanie 1. Rozwiaz nieréwnosé

2 — 5
r+3

1

Rozwigzanie: Zauwazmy, ze 2z —5>0& 2 > 3 orazz +3 > 0 &
x > —3. Rozwazamy wiec 3 przypadki:

(a) x < =3, wtedy 22 —5 < 0ix+3 <0, awiec

2z —5
r+3
|22 — 5] > |z + 3]
—2r+5>—-2—-3

8> .

B

W tym przypadku wszystkie z < —3 naleza wiec do zbioru rozwiazan.

(b) =3 <x < 32, wtedy 20 —5 < 0iz+3>0,a wiec
20 —5
r+3
122 — 5| > |z + 3|
—2rx+5>x+3
2
§>l’.

W tym przypadku do zbioru rozwiazan naleza z takie, ze —3 < x < %

>1

(c)gSx,wtedme—5ZOix+3>O,aWiQC

2x — 5

r+3

|22 — 5| > |z + 3|

20 — b >x+3
T > 8.

> 1

W tym przypadku do zbioru rozwiazan dochodzi (8, +00).
Podsumowujac, rozwigzaniem jest zbior (—oo, —3)U(—3, 2)U(8, c0).
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Zadanie 2. Udowodnij, ze

QISR

13+23—|—---—|—n3:< 5

Rozwigzanie: Dowod indukeyjny. Podstawiajac n = 1 rownosé przyj-

muje postac
2
15— 1-2
2 Y
czyli rownosé jest spetniona. Zalozmy

1 2
12425 4. nd = (@) ’

i podstawmy do

P+22 4+ 4+n’+(n+1)P°=

= (n —Z Dk (n2 +4(n+ 1))
= (n —Z Dk (n2 + 4n + 4))
_ ("21)2 (n+2)’

czyli udowodniliémy réwnos$é¢ dla n + 1, czyli krok indukcyjny zostal
udowodniony.
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Zadanie 3. Wykonaj nastepujace dzialanie, i przedstaw wynik w po-

staci a + bi:
4 — 31

4+ 31

Rozwigzanie:
4-3i  (4—3i)(4-34)
4430  (4+34)(4—34)
16—-9-12i— 124

16+ 9
7 24
T 25 25"
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Zadanie 4. Znajdz wszystkie pierwiastki zespolone 3 stopnia liczby

—8.

Rozwigzanie: Przedstawmy —8 w postaci trygonometrycznej:
—8=8(—1+01%) =8(cosm +isinm).

Zgodnie ze wzorami z wykladu wszystkie pierwiastki dane sa wzorami

1 3
w0:2<cosg+ising) :2(§+¢§) — 143,

2 2




Zadanie 5. Znajdz granice ciggu

n?+4
a, = ———.

3n—2

Rozwigzanie: Pamietamy, ze z granicg mozna ,wej$¢ pod pierwia-

stek”:
n?+4 \/1+% oo

an: = 5 _—

1
3n — 2 3—2 3

n

g.
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Zadanie 6. Znajdz granice ciggu

a, = Vn?+2n —n.

Rozwigzanie: Stosujemy zwykly ,chlyt” z pozbywaniem sie pierwiast-
kow
T o (Vn2+2n—n)(vVn?+2n+n)
vni+2n+n

2n

V2t 2n+n
2

V1+2i4+1

n—oo 2

-1
VIi+1




Zadanie 7. Znajdz granice ciaggu
. 2 n + 3 n
apn, = = -] .
3 4
Rozwiqzanie Korzystamy z twierdzenia o 3 ciagach, i z tego, ze % <

=) - J MOMHONS

Oba ciagi skrajne zblegajad do 2 lewy jest w ogole staly), wiec ciag w
srodku tez zbiega do 2
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Zadanie 8. Znajdz granice ciaggu

n . 2n n
n24+1 3n+1 1-3n

a, = sin(n!) -

Rozwigzanie: Zajmijmy sie pierwszym skitadnikiem sumy. Korzysta-
jac z tego, ze —1 < sin(z) < 1 mamy
n n
< .
n?+1 n?2+1-"n?2+1
Ciagi skrajne maja wspolng granice 0, gdyz
1

< sin(n!) -

n__ %
n?+1 1+

n—oo
0

W takim razie,
m noee ),
n?+1

Zajmijmy sie drugim sktadnikiem sumy

sin(n!) -

2n no 2 1 nooo 2 1
3n+1 1-3n 341 1-3 3 =3
W koncu, dodajac te dwie granice, otrzymujemy

n — 04+ — = —.
a +9 9



